FUNKCJE WIELU ZMIENNYCH
1. Sprawdź, czy podana funkcja spełnia równanie: 
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2. Stosując różniczkę zupełną funkcji dwóch zmiennych oblicz przybliżoną wartość wyrażenia:
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3. Wyznaczyć ekstrema funkcji
a) 
[image: image7.wmf]y

y

x

y

y

x

f

-

+

=

2

2

)

,

(

;

b) 
[image: image8.wmf]x

y

e

y

x

f

x

sin

)

,

(

2

+

=

, jeżeli 
[image: image9.wmf])

2

,

0

(

p

Î

x

;

c) 
[image: image10.wmf])

1

ln(

5

)

,

(

2

3

+

+

-

+

=

x

x

xy

x

y

x

f

;

d) 
[image: image11.wmf]1

1

)

,

(

2

2

-

+

=

y

x

y

x

f

;
e) 
[image: image12.wmf]y

xe

y

x

f

x

cos

)

,

(

2

=

, jeżeli 
[image: image13.wmf])

2

,

0

(

p

Î

y

;

f) 
[image: image14.wmf]y

xy

x

y

x

f

1

1

)

,

(

+

+

=

.

4. Wyznaczyć gradient funkcji  f  w punkcie P
a) 
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5. Wyznaczyć różniczki funkcji:
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6. Obliczyć pochodne kierunkowe funkcji:
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 w punkcie P(1,2) w kierunku wektora 
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 w punkcie P(-1,0,1) w kierunku wektora 
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7. Wyznaczyć pochodne funkcji uwikłanych 
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 spełniających równania:
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8. Znaleźć ekstrema funkcji uwikłanych spełniających równanie:
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9. Napisać równania prostych stycznych do krzywych:
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ODPOWIEDZI
2.a) 2,96, b) -0,9236. 3.a) 
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UWAGA

Zadanie 4 i 6 obowiązuje tylko na egzamin.
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